Jacek Kredenc — szkic rozwigzania

Zadanie na wartosciach

Zadanie 1. Wyznacz z doktadnoscig do dwoch cyfr po przecinku sumg:

1 1 1 1 1

=+ + + ot +
3 2447 V7+410 V59041 + V59044 /59044 + /59047
1

_|_
/59047 + /59050

Rozwiazanie:

Zacznijmy od przedstawienia inaczej ponizszego utamka

1 _ 1 _\/ﬁ—\/n+3_\/ﬁ—\/n+3_\/ﬁ—\/n+3
Vi+Vn+3 Vn+Vn+3 Yn—-vn+3 n-n-3 -3
Va3
-3 3

W takim razie

1 1 1 1 1

—+ + 4+ +
3 2447 V7+410 V59041 + V59044 /59044 + /59047
1

+ =
V59047 + /59050

1 V7 2 V10 V7 V59044 +/59041 +/59047 +/59044 +/59050
st — -+ ———+ 4+ - + — +
3'3 3 3 3 3 3 3 3 3
V59047
— =

1, V59050  v59050 — 1
3 3 3

Zauwazmy teraz, ze

\/59049,972004 = 243,002 < v59050 < 243,003 = \/59050,458009

Nas jednak interesuje nierownos$¢:

243,002 < v59050 < 243,003

Pomniejszmy wszystkie strony nieréwnosci o 1

242,002 < v59050 — 1 < 242,003

I podzielmy przez 3

V59050 — 1
80,667333 ... < I T— < 80,667666 ...

Z doktadnoscig do trzech cyfr po przecinku suma wyjsciowego szeregu wynosi 80,667



Zadanie 2. Wyznacz z doktadnoscig do 0,5 sume:

1 3 5 199

+ + +oet
10 + V101 V101 ++V104 V104 + 109 V9901 + v/10100
201 203

+ +
V10100 + /10301 /10301 + /10504

Rozwiazanie:
1 3 5 199
+ + + -+
10 ++v101 +/101 ++/104 +/104 ++/109 v/9901 + /10100
N 201 N 203 B
v/10100 ++/10301 /10301 + /10504
1 3 5
V100 4+ 02 + V100 + 12 v100 + 12 + /100 + 22 /100 + 22 4+ /100 + 32
199 201
+ +
V100 + 992 ++/100 + 1002 /100 + 1002 ++/100 + 1012
203

_|_
V100 + 1012 + /100 + 1022

Skorzystamy z nast¢pujacych wzoru

n  n(Jq—p)
Ja+p q—p
I mamy

1 3 5

+ + +

V100 + 02 + /100 + 12 /100 + 12 + /100 + 22 /100 + 22 + /100 + 32

199 201

+ + +
V100 + 992 ++/100 + 1002 +/100 + 1002 ++/100 + 1012
203

_|_
V100 + 1012 + /100 + 1022

_ V100 + 12 — 10+3-(\/100+22 —\/100+12)+5-(\/100+32 — 100 + 22)
100 + 12 — 100 100 + 22 — (100 + 1?) 100 + 32 — (100 + 22)

199 - (V100 + 1002 — V100 + 992) L 201 (V100 + 1012 — V100 + 1002)
100 + 1002 — (100 + 992) 100 + 1012 — (100 + 1002)

203 - (V100 + 102% — V100 + 101%) _
100 + 1022 — (100 + 1012)

V100 +12—-10 3-(v100 + 22 — V100 + 12) 5-(v/100 + 32 — V100 + 22)
12 + 22 _ 12 + 32 _ 2 T




L199° (V100 + 1002 — V100 + 992) L 201 (v100 + 1012 — /100 + 1002) N
1002 — 992 1012 — 1002

L 203 (V100 + 1022 — V100 + 1012)
1022 — 1012 B

1 3 5

199 - (V100 + 100% — V100 + 992) 201 - (¥V100 + 101% — V100 + 100?)
* 199 " 201 ’

203 - (¥V100 + 1022 — V100 + 1012)
* 203 -

= /100 + 12 — 10 + /100 + 22 — /100 + 12 + /100 + 32 — /100 + 22 + - +

+4/100 4+ 1002 — /100 + 992 + /100 + 1012 — /100 + 1002 + +/100 + 1022

—+/100 + 1012 =
=4/100+ 1022 — 10

Zauwazmy teraz, ze

V1022 = 102 < /100 + 1022 < V102,52 = 102,5
Wystarczy wykorzysta¢ nierownosc:

102 <4/100 + 1022 < 102,5

Odejmijmy ze wszystkich stron 10 1 otrzymujemy

92 <+/100 + 1022 < 92,5

Szukana suma z doktadnos$cig do 0,5 wynosi 92

Zadanie 3. Dane sg dwie liczby a i b. Ktora z tych liczb jest wigksza:

1 n 1 1 I 1 1 1
T 1+vVZ | V3+VE2 | VB+V6 V2019+v2020 = 2021+V2022 +/2023+2024

a)a ib=22

b a=(1-3)(1-5) (-5 (-52) (1-7=) (-57=) i
0,00002
va=(1-3)(1-5) (1-5) - (1-55) (1-55) (1-5x) iv =3
Rozwiazanie:

a) Wprowadzamy dodatkowg liczbe ¢

V100 + 12 — 10+ 3- (V100 + 22 — V100 + 12) +5-(\/100+32 — /100 + 22) N

b=



1 1 1 1 1
c= + + 4ot +
VZ2+vV3 Va++5 Je++7 V2020 + /2021 /2022 + /2023
1

+
V2024 + /2025

Obliczmy teraz a + ¢

1 1 1 1 1
atc= + + + et +
(1 +v2 V3+vV4 J5++6 V2019 + 2020 2021 + V2022

+ +
V2023 + \/2024)

1 1 1 1 1
+ + + 4ot +
(ﬁ+«/§ Vi ++5 V6++7 V2020 + 2021 2022 + /2023

1
+ =
V2024 + \/2025>

=V2—1+V4—V3+V6 -5+ +2020 — V2019 + V2022 — V2021 + V2024 —

—V2023 +V3 = V2 + V5 =V4 + V7 =6 + - +2021 — V2020 + V2023 — /2022 +

+v2025 — /2024 = V2025 —1 =45 —1 = 44
Poniewaz jednak

1 1 1 1 1
a= + + + ot +
1+vV2 V3+V4 V5+46 V2019 ++2020 /2021 ++/2022
1

+ >
V2023 + /2024

1 1 1 1 1
> + + 4t +
VZ2+V3 Va++v5 Ve++7 V2020 + /2021 /2022 + /2023
1

+ =
V2024 + /2025

Wigc

a>c
Czyli

a>22
Oznaczato,zea > b

b) Wprowadzmy pomocniczg liczbe ¢

=(1 ) () (4 ) (4 ) () (709

Wyliczmy teraz ac



ac:(1_%)'(H%)'(l_%)'(H%)'(l__) (1+ 14) ( 2(1)23>
(153 () () (79 (i)
=(1-2)(1-3) (-2 (- 0m) () (1~ 09) =

3 2022 2023 2024 1
2 3 4 2023 2024 2025 2025

Oszacujmy teraz liczbg ¢

C=(H%)'(H%)'(H%)'""(1+\/22)_23)'<1+\/23W)'<1+«/23_25>>
1 1 1 1

1 1
>1+—+—=+—=++ + + >
V2 V3 a4 V2023 2024 2025

1 1 1 1 1 1
> + + + ot + + =
V2025 ~2025 /2025 V2025 ~2025 /2025

2025 sktadnikow sumy

—1+1+1+ +1+1+1—2025 L _ 45
45 ' 45 45 45 ' 45 45 45
2025 sktadnikéw sumy
Czyli
c > 45
Poniewaz
ac = m < 45a
Wigc
< ! = < 0,00000109
2025-45 91125 '
Czylia<b
©)

o= (13 (-3~ o) () - )
(-3 (-3 () 1) (-5 (o) -

22 -1 32-1 42-1 482 -1 492 -1 502—1_
22 32 42 482 492 502




47-49 48-50 49-51 1 51

"'28-48 4949 50.50 2 50 >°1

Czylia > b



