Witold Bednarek — szkic rozwigzania
Trudne dziatania
Zadanie 1. Liczby x; x,; x5 s pierwiastkami wielomianu x3 — 2x + 2. Oblicz x{ + x5 + x3.
Rozwiazanie:
Mamy wzory Vie'te’a

x1+x2+X3=0

X1Xy + X3X3 + X3X1 = —2
X1X3X3 = —2
Stad
(x1 + x5 + x3)% =02
Czyli
X% 4 x5 + x5 + 2x1X%5 + 2X3%3 + 2x3%, = 0
A wiec
x4+ xi+x5+2-(-2)=0
Czyli
Xt 4+ x5+ x5 =4
Stad
(xf + x% + x5)? =42
Czyli

xi 4 x5 + x5+ 2x3x2 + 2x5x% + 2x2x? = 16
Z drugiego wzoru Vie’te’a mamy:
(x1%5 + X235 + x3%1)% = (=2)?
Czyli
x{x5 + x3x5 + 1527 4+ 2(x12) (X263) + 2(x2%3) (3 %1) + 2(o03%1) (x1%,) = 4
A wiec
xZx5 + x2x2 + x2x% 4 2x1%,%3 (%, + x, + x3) = 4

Czyli



x2x2 + x2x2 + x2x2 + 2x,%,%3 - 0 = 4
Skad
xZx% 4+ x5x% + xix2 =4
Zxt + x5 + x5+ 2x7x5 + 2x5x5 + 2x5x7 = 16 i x{x5 + x5x3 + x3x{ = 4 wynika, ze
xt+xi+xi+2-4=16
Skad

xf+x3+x35=8

Zadanie 2. Wykaz, ze jesli wielomian x3 + px + g ma trzy pierwiastki, to p < 0.
Rozwigzanie:
Mamy wzory Vie'te’a

X1 + Xy +X3 = 0
X1Xo + XZX3 + X3x1 = p

X1X2X3 = —q
Stad
(x1 + x5 +x3)% =02
Czyli
X% 4 x5 + x5 + 2x1%5 + 2x,%3 + 2x3%; = 0
A wiec
x{+x3+35+2p=0
Skad

1
pz—z(x12+x§+x§)S0



