ator: Beata Lewczuk

Zadanie 1. ZnajdZ liczbe, ktora jest zupetnym kwadratem i pozostanie nim

rowniez wowczas, gdy zmniejszymy j¢ o 8 lub tez zwiekszymy jg o 7.

Rozwigzanie 1. Oznaczmy szukang liczbe przez x. Wtedy - z warunkow za-

dania - mamy:

r+7=d%
r =0
r—8=c?
gdzie a, b, c € N.
Porzgdkowujgc dostajemy:
r=a®—71,
r =0
r=c"+38.

Mozemy poréwnaé réwnanie pierwsze i trzecie (x = x):
a?—T=c+38

a?—c* =15
(a+c)a—c)=15

Poruszamy sie w liczbach naturalnych, dlatego a + ¢ > 0 . A sted wynika,
e a — ¢ > 0 (poniewaz ich iloczyn daje liczbe dodatnig). Biorgc powyzsze

rozwazania pod uwage jedynymi mozliwymi wynikami sq:

a+c=15 a+c=5
lub
a—c=1 a—c=3
Sprobugmy rozwigzaé powyzsze uktady: Przypadek 1.
a+c=15

a—c=1



Dodajgc stronami dostaniemy: 2a = 16 => a = 8.
Natomaist odejmujgec mamy: 2¢c =14 =>c=T.

Obliczmy = na przyklad za pomocg a:
r=a"—-T=8—-T7=64—-T7=57

x nie jest kwadratem zupelnym stqgd takie rozwigzanie nie spetnia zatozen za-
dania.
Sprawdzimy przypadek 2.
a+c=2>5
a—c=3
Dodajgc stronami dostaniemy: 2a = 8 => a = 4.
Natomaist odejmujgc mamy: 2c =2 =>c = 1.

Obliczmy x na przyktad za pomocq a:
r=a"-T=4-7=16-7=9
Widzimy, ze x jest kwadratem zupetnym, tzn.
9=z =10 =3

Stad rozwigzaniem naszego zadania jest x = 9.



