szkic rozwigzania — Witold Bednarek

Poszukiwania

Zadanie 1.

Oblicz pochodng n-tego rzedu funkcji:
fx)=e*-x" (xR neN")

Wskazéwka: (€*)’ = e*i zastosuj wzor Leibniza.

Odpowiedz:
f(x) = n!exZ('?>-~1—,-xi
SNl
Zadanie 2.
Wykaz, ze:
(Z)zkk: 2’1.3/[—1 Z(_l)k_]~<z>‘2k'k:(_1)”_]~2n
(a) k=1 . (b) k=1 '
Rozwigzanie
Mamy:
(ﬂ)zkxk ) 1n*k — (2.X+ 1)n
k=0 k )
czyli:

()2t 1= @er 1y
k=1 .
Obliczamy pochodng obu stron:

Z(Z>2k~k~xkl =2n(2x+1)""

k=1

(a) Nastepnie przyjmujemy, ze x = 1:

n

Z<Z>~2k-k=2n-3”1

k=1

(b) Nastepnie przyjmujemy, ze x = —1:
Z(”)-zk-k-(—l)"“z 2n-(=1)""
k=1 k .

Zadanie 3.

Niech f(x) = cos x. Wyznacz f{199)(x).
Rozwigzanie

Obliczamy:
fi(x) = —sinx, f'(x) = —cosx, f"(x) =sinx, f"(x)= cosx.

Zauwazmy, ze f™4)(x) = f(x) dlan=1, 2, 3, ...
Zatem:
f(100)(x) = f(4)(x) = cosx.



Zadanie 4.
Niech f(x) = e®* (k — stata). Wyznacz f("(x).

Odpowiedz: fM(x) = k"ek*.



