Witold Bednarek — szkic rozwigzania

Jaka to liczba?
Zadaniel.
Wykaz, ze liczba V2 + §/§jest algebraiczna.
Rozwiazanie

Wykazemy, ze liczba x = V2+3/3 jest pierwiastkiem wielomianu o wspdtczynnikach catkowitych. Mamy
kolejno:

= (2+133),
x3=3+3xV4x3Y3+3%32%39+3,
x3=5+3xV6x(V2+133),

x3 =5+3%36x*x, (x3—5)3=(3*3\/8*x)3,

x° —15x% —87x3 — 125 = 0.

Zadanie 2.
Niechn = 0 bedzie liczbg naturalng. Wykaz, ze liczba nVn jest albo naturalna, albo jest przestepna.
Rozwigzanie
Jedlin > 0 jest kwadratem liczby naturalnej: n = k? (k € N*), to liczba
nVn = (kZ)x/k_Z = |2k
jest naturalna.

Jedlin > 0 nie jest kwadratem liczby naturalnej, to liczba v/n jest niewymierna. Zatem, wobec

algebraicznosci liczb n i v/n, z twierdzenia Gelfonda-Schneidera wynika, ze liczba nVn jest przestepna.



