Styczne krzywych

Styczne do okregu, to juz sprawa prosta. Tym razem sprébujcie wyznaczy¢ styczne do
krzywych:

a) paraboli o réwnaniu: y = ax?,dla a # 0.
b) hiperboli o réwnaniu: y = %,dla a#0.

Rozwigzanie:
a) Nalezy rozwigzaé nastepujacy uktad réwnan:

{ y = ax?
Ax +By+C=0

Wyznaczone z drugiego rownania y ma postac

Ax C

Y="F B

Podstawiamy do rownania pierwszego i mamy

Ax C o,
B B ax
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Poniewaz prosta ma byé styczna do paraboli to powyisze réwnanie musi mie¢ jedno
rozwigzanie, czyli A=0.
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Niech punkt stycznosci P = (xg; yo). Wowczas




Z pierwszego rownania wyznaczamy A
A = —2axyB
Z drugiego réwnania wyznaczamy C
C = By,
Réwnanie prostej stycznej do paraboli ma wiec postac
—2axoBx + By + By, =0

—2ax9x+y+y,=0

b) Nalezy rozwigza¢ nastepujacy uktad réwnan:
_a
y= X
Ax +By+(C=0
Oczywiscie musimy zatozy¢, ze x # 0
Wyznaczone z drugiego réwnania y ma postac

Ax C

Y="F B

Podstawiamy do rownania pierwszego i mamy

Ax C_a
B B «x
—Ax? — Cx = aB

Zatem

Ax*+Cx+aB =0

Poniewaz prosta ma by¢ styczna do paraboli to powyisze réwnanie musi mie¢ jedno
rozwigzanie, czyli A=0.

A= C? —4aAB =0



Niech punkt stycznosci P = (xg; Vo). Wowczas
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Réwnanie prostej stycznej do paraboli ma wiec postac

¢ ¢ +C=0
2x0x 2Yo -
1 ! +2=0
2x0x ZyOy N

—YoX — Xo¥ + 2x0yo = 0
Poniewaz jednak
XoYo = @
Wiec ostatecznie

YVoX +x0¥y —2a =0
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